
Úvod

Cramerovo pravidlo je metoda pro °e²ení soustavy lineárních rovnic. Vyuºívá determinant· a
proto je jejich znalost nutná p°ed dal²ím pokra£ováním.

I Cramerovo pravidlo - dv¥ rovnice

Máme-li zadanou dvojici lineárních rovnic

a1x+ b1y = e1

a2x+ b2y = e2

pak x a y m·ºeme nalézt jako

x =

∣∣∣∣e1 b1
e2 b2

∣∣∣∣∣∣∣∣a1 b1
a2 b2

∣∣∣∣ y =

∣∣∣∣a1 e1
a2 e2

∣∣∣∣∣∣∣∣a1 b1
a2 b2

∣∣∣∣
Tématický p°íklad. Vy°e²te soustavu rovnic

3x+ 4y = −14

−2x− 3y = 11

�e²ení. Pouºitím Cramerova pravidla m·ºeme zapsat °e²ení jako pom¥r dvou determinant·.

x =

∣∣∣∣−14 4
11 −3

∣∣∣∣∣∣∣∣ 3 4
−2 −3

∣∣∣∣ =
−2

−1
= 2, y =

∣∣∣∣ 3 −14
−2 11

∣∣∣∣∣∣∣∣ 3 4
−2 −3

∣∣∣∣ =
5

−1
= −5.

�e²ení soustavy rovnice je tedy x = 2, y = −5.

Uºite£ná poznámka. P°estoºe je Cramerovo pravidlo vhodným nástrojem pro °e²ení soustav
rovnic, i tak má svá omezení. Je vhodné pouze u t¥ch soustav, kde je stejný po£et rovnic a
neznámých. Dále je pot°eba, aby determinant matice soustavy bez pravé strany byla regulární.

Nový pojem 1: Regulární matice

Regulární matice je £tvercová matice, která má determinant r·zný od nuly.
Pokud má matice determinant roven nule, pak se nazývá singulární.
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II Cramerovo pravidlo - t°i rovnice

Pro p°ípad t°ech rovnic o t°ech neznámých: pokud

a1 + b1y + c1z = e1

a2 + b2y + c2z = e2

a3 + b3y + c3z = e3

pak x, y a z m·ºeme nalézt jako

x =

∣∣∣∣∣∣
e1 b1 c1
e2 b2 c2
e3 b3 c3

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1 b1 c1
a2 b2 c2
a3 b3 c3

∣∣∣∣∣∣
y =

∣∣∣∣∣∣
a1 e1 c1
a2 e2 c2
a3 e3 c3

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1 b1 c1
a2 b2 c2
a3 b3 c3

∣∣∣∣∣∣
z =

∣∣∣∣∣∣
a1 b1 e1
a2 b2 e2
a3 b3 e3

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1 b1 c1
a2 b2 c2
a3 b3 c3

∣∣∣∣∣∣
Cvi£ení. Uºitím Cramerova pravidla vy°e²te následující soustavy rovnic.

1.

7x+ 3y = 15

−2x+ 5y = −16

2.

x+ 2y + 3z = 17

3x+ 2y + z = 11

x− 5y + z = −5

Odpov¥di. a) x = 3, y = −2. b) x = 1, y = 2, z = 4.
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