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Tento letak je vytvoien, aby pomahal vhodné zvolit jednu z metod pro intergovani, pripadné
doporucil vhodnou substituci. Pfed studiem tohoto letdku je nutné, aby ¢tenaf ovladal rozklad

na parcialni zlomky.

Metoda per partes

Metodu per partes je vhodné pouzit predevsim pro néasledujici typy integrali. Predpokladejme,
7e Q(x) je polynom (zahrnujici i konstantu), potom

[ Q(z)Inz dx Inz
| Q(z)arcsinz do polozme u = arcsinz (u' je rac. prip. irac. fce.)
| Q(z)arctgx dx arctg x
| Q(z)sinz dx
| Q(z)cosz dx polozme u = Q(x) opakujeme tak dlouho, az se Q(x) = ¢
| Q(x)a” dx
Substituce

Pomoci vhodné zvolené substituce z tabulky pfevedeme integral racionélné lomené funkce R(-)
na integral z racionalné lomené funkce R(¢). Racionalni lomené funkce pro integraci rozkladame

na parcialni zlomky.
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, k) dx

R
R (o, (22)% (22)5 o (22) ) da
R (z,vaz® +bx +c) do
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(x, Va2 — x2) dx
(z,Va? +2?) da
(:1:, Vit — a2) dx

(x,sinz,cosx) dx

— — e

1
t=ua%
t = a:c-i—b%
T cx+d

t =+vax?+br+c+uxya
t=+var?+br+ct./c

r =asint
T =atgt
—_ a
_m sinz
sinx =t,
cosx =t,
sinr =1,
tgx =1

e’ =1t

kde k£ je nejmen. spole¢ny nasobek k;

kde k je nejmen. spole¢ny nasobek k;
proa >0
proc >0

T = acost

a
Cos T

R lich4 v kosinu
R licha v sinu
R sud4 v sinu i v kosinu
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Priiklady uziti doporucenych substituci

Nésledujici priklady slouzi spiSe pro uceleni pfedstavy studentu o pouziti vyse doporucenych
substitucich.

Piiklad. Integrujte [ x%dw.

Resend. Integrand je ve tvaru R (x,xi,x%). Nejmensi spole¢ny nasobek (1,4,2) je 4. Volime

substituci t = 1.

4 t=x1 4
/ vr de=| x=t* |= LZ:éltgdt = 4/ j—idt =
TIVE g = 4 G rt
4/ 1+ idt = |rozklad na parcialni zlomky| = 4/ 1— L + ! dt =
TRT 2(t+1)  2(t—1)

1 1
4<t—§1n|t+1|+§ln|t—1|) =4y/x —2In|yz+ 1|+ 2In|vz — 1] +¢

Piiklad. Integrujte [ ¢/22tL. L.

Reseni. Zvolme substituci

2¢ + 1 20 + 1 3 —1 3t2
t={ BT e A= 2t
r+1’ z+1 oo (2 —t3)?
1 1 2 — 3)? 312 3t3
/5/ +x~—2dx:/t~< >2~ th:/—gdt
-z 5 —17 (2-8) (5 — 1)

= | opét provedeme rozklad na parcidlni zlomky | =

_/ t v .+l 43 g —
B 3t—1)2  3(t—-1) (2+t+1)2 3(B2+t+1) B

t 1 1 1 2 + 1
= - “lnlt=1l=ZInlt?+t+ 1| — —arct _
t3_1+3 n | | 5 n|t*+t+ 1] \/garcg—\/g
3/2x+1 . 21+1+1
z+1 1 2r+1 1 212 Sy 1 .
_F-i-gln v —1‘ —éln N (xil) +‘3/—Ij_1 +1) —ﬁarcth

Piiklad. Integrujte [ Nﬁdw.

Resend. Zde je a > 0 volime substituci
t=Va2+2x+3—2, t+ax=vVr2+2r+3; 2>+22+3==t>+2x+ 2>

Odtud = 25 a dle dv = <[22,

3—t? t2 —2t+3
Vi +2 3= t = t= ———.
Te+ 2x + T+ 2(t—1)+ 20— 1)
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1 1 V3 1 1
/ B P
vr2+2x + 3 t2 -3 3 t—v3 t++3

ﬁln t—V3 L= \/—gln 2+vV3—Va2+2x+3 +e
3 t+/3 3 2—/3—V22422+3 '

Piiklad. Integrujte funkci [ =222 g,

1+cosz

Reseni. Tato funkce je licha v sinu,proto volime substituci t = cos x:

sin® sinz . 1 —cos’z . t = cosx
——dr= | ———sinzder = | ———— sinxzdr = ] =
1+ cosz 14 cosx 1+ cosz dt = —sin zdx
L=t dat (1 —t)dt (g +o= 2cos? +
sinx = — — = — — C= —COS°T — COST + C.
1+4+¢ —sinx 2 2
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