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Zakladni operace s maticemi B

Inverzni matice 3 x 3

V tomto letédku si ukdzeme, jak najit inverzni matici o rozméru 3 x 3. K nalezeni inverzni matice
je potfebna znalost pojmu determinant a kofaktor matice 3 x 3. Vypocet determinantu a
kofaktoru matice si mizete pfipomenout v predchozich letacich.

Adjungovani a inverzni matice

Budeme uvazovat matici A a matici kofaktori C ve tvaru

7 02 1 -2 3 9
A= 0 3 -1 |, o= 8 -11 -34
—3 4 -2 5 7 21

Aby bylo mozné najit inverzni matici k matici A, nejdfive musime pouzit matici kofaktoru
C' k vytvofeni adjungované matice, kterou zna¢ime adj(A). Adjungovand matice adj(A) je
transponovang matice kofaktort C7

adj(A) = CT.

Vzpomeiite si, Ze transponovanou matici lze najit prehozenim tadku a sloupcu tak, ze

-2 8 =5
adj(A)=CT=| 3 -—11 7
9 —-34 21
Pak vzorec pro inverzni matici je
A= L dia
det(A)

kde det(A) je determinant matice A.
Dilezité tvrzeni
Inverzni matice A~! k matici A je dana vztahem

51
~ det(A)

adj(A),

kde det(A) je determinant matice A a adj(A) je adjungovana matice.

Inverzni matice ma tu vlastnost, ze
AA =A"1A=1,

kde I je jednotkova matice.
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Tématicky piiklad. Najdéte inverzni matici A~! k matici A, kde

7T 2 1
A= 0 3 -1
-3 4 =2
Regent. My uz vime, 7e
-2 8 =5
adj(A)=| 3 -—11 7
9 -34 21
Determinant matice A je roven 1, a proto
1 1 -2 8 =5 -2 8 =5
A7l = adj(A4) = - 3 —11 7 = 3 —11 7
det(A4) L\ o 31 21 9 —34 21

Spravnost vypo¢tu si miZzete ovefit dokdzanim, ze AA™' = A1 A = I, kde I je jednotkova
matice rozméru 3 X 3.

Reseni soustavy rovnic
Nyni si ukdzeme, jak lze pouzit inverzni matici pii feSeni soustavy rovnic.
Tématicky priklad. Reste soustavu rovnic

Tr+2y+2z = 21
3y—z = 95
—3r+4y—2z = —1.

Reseni. Tyto rovnice zapiSeme v maticovém tvaru

7T 2 1 T 21
0 3 -1 y | = )
-3 4 -2 T —1

Pripomefime si, ze pokud mame AX = B, pak plati X = A~!B

x -2 8 =5 21 —42 4+ 40+ 5 3

y | = 3 11 7 ) = 63 —55—7 = 1

x 9 —-34 21 —1 189 — 170 — 21 -2
Resent soustavy jex =3, y=1a 2z = —2.

Uzitecnd pozndmka. Pokud se determinant matice A bude rovnat nule, pak neni mozné nalézt
inverzni matici A=! a tato metoda nebude aplikovatelna.
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